
第一单元    负数

【例 1】某食品包装袋上注明：净含量 400±5 克，说明该食品的净重在（  ）
克---（   ）克之间都是合格的。
解析：分别计算最大值和最小值，再确定合格范围。400+5=405 克，400-
5=395 克；所以这种食品的净重在 395 克～405 克之间都是合格的。
解答：395  405  
【例 2】某仓库有货物 50 箱，其中四天记录的数字如下（运进为正，运出为
负），（1）请说明各天记录的意义。
（2）哪一天运出的箱数最多？
（3）求出这四天共运进仓库多少箱，最后仓库内共有多少箱货物？

天数 第 1 天 第 2 天 第 3 天 第 4 天
箱数 +48 -40 +50 -30
解析：
（1） 规定：运进的箱数为正，运出的箱数为负。
读表时，读到每天的箱数，先看这个数的前面的符号
是正号还是负号。如果是“+”表示运进，如果是“-”
表示运出，最后再结合符号后面的数，说出每天运进
或运出的箱数。
（2）题中明确指出：哪天运进的箱数最多，也就是比较正数+48 和+50 的大
小。根据正数大小比较方法得出+50＞+48。
（3）求这四天共运进仓库的箱数，就是求上面+48、-40、+50 和-30 这几个
数的和。计算时，可以按顺序计算 48-40+50-30=28（箱）；也可以把运进
箱数相加然后再减去运出的箱数，48+50-40-30=28（箱）。计算最后仓库
内 货 物 的 箱 数 ， 就 用 原 有 的 箱 数 50 加 上 四 天 运 进 的 箱 数 28 ， 结 果 是
50+28=78（箱）。
解答：
（1）+48 表示第 1 天运进 48 箱；-40 表示第 2 天运出 40 箱；+50 表示第 3
天运进 50 箱；-30 表示第 4 天运出 30 箱。
（2）-40 表示第 2 天运出 40 箱，-30 表示第 4 天运出 30 箱，40＞30，所以
第 2 天运出的箱数多。
（3）48-40+50-30=28（箱）  50+28=78（箱）
答：4 天共运进 28 箱货物，最后仓库共有 78 箱货物。
【例 3】如果把 7 次作为标准，超过的次数用正数表示，不足的次数用负数表
示。请用正负数表示以下各位学生的“引体向上”的成绩。

解析：解答上述问题时，先看每人的次数与 7 的大小关系。以 7 次为标准，就
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要点提示：
相反意义的量用正负数区
分，体现相对数学思想。



是说如果正好 7 次记为 0；比 7 次多的次数用正数表示，如 8 次记为+1；比 7
次少的次数记为负数，如 6 次记为-1。李亮的次数是 9，比 7 次多 2，所以记
为+2；刘红的次数正好是 7 次，所以记为 0；张海明的次数是 8 次，比 7 次多
1，所以记为+1；崔可的次数是 4 次，比 7 次少 3，所以记为-3、黄兰的次数
是 5，比 7 次少 2，所以记为-2,；淘气的次数是 6，比 7 少 1，所以记为-1。
解答：

李亮 刘红 张海明 崔可 黄兰 淘气

9 次 7 次 8 次 4 次 5 次 6 次

+2 0 +1 -3 -2 -1

【例 4】下面是某学校图书馆上周借书情况统计表。（超过 100 册的部分记为
正，少于 100 册的部分记为负。）

（1）分别算出上周周一至周五每天各借出书多少册？
（2）上周平均每天借出多少册书？
解析：超过 100 册的部分记为正，就是比 100 册多的部分记为正数，比 100 册
少的部分记为负数，如果正好是 100 册则记为 0。
（1）周一借书记录是+49，就是说周一借书的册数为 100+49，周二借书记录为
0，就是说周二正好借书 100 册，周三借书记录为-4，就是说比 100 册少 4 册，
即 100-4，周五借书记录是+5，就是比 100 册多 5 册。
（2）计算出上周每天的借书册数后，根据平均数=总数量÷总份数来列式解答。
解答：
（1）周一：100+49=149（册）周二：100+0=100（册）周三：100-4=96（册）
周四：100-28=72（册）周五：100+5=105（册）
答：周一借出书 149 册，周二借出书 100 册，周三借出书 96 册，周四借出书 72

册，周五借出书 105 册。
（2）（149+100+96+72+105）÷5=104.4（册）
答：上周平均每天借出 104.4 册。
【例 5】红红爸爸是一名登山爱好者，周日几个好友相约一起登山，山脚下海
拔高度为 250 米。早上 8 点时已经登到海拔 480 米处，于是稍作休息，又向上
行进了 180 米．此时天突然刮起大风，为了安全，只好再向上行进了-150 米，
到达一个安全地点，此安全地点海拔多少米？
解析：早上 8 点时已经登到海拔 480 米处，稍作休
息，又向上行进了 180 米”，可知是在海拔 480+180
=560 米处，再根据“只好再向上行进了-150 米，
到达一个安全地点”，可知此此安全地点海拔是

周一 周二 周三 周四 周五

+49 0 -4 -28 5

要点提示：
向上行进了-150 米就是向
下行进了 150 米。



560-150=410 米。
解答：480+180-150=560-150=410（米）
答：此安全地点海拔 410 米。
【例 6】现在蜗牛的位置在 O 处，每走 1 格表示 1 米。蜗牛向东行 3 米，又向
西行 6 米，这时蜗牛的位置表示为多少米？

解析：本题考查的知识点有正负数的意义和数形结合思想。
解答时，先确定向东的方向是正方向，向东行驶 3 米记作
+3 米，接着向西行驶 6 米记作-6 米，但是向西行走的过
程中还要经过 0 点，所以向西行驶 6 米后的位置是-3 米。
解答：-3 

第二单元  百分数

【例 1】对错我来判。（对的在括号里画“∨”，错的画“×”）
一台电脑 4500 元，先降价 10％，后来又提价 10％，这台电脑的价格还

是 4500 元。（  ）
解析：本题考查的知识点有求比一个数多百分之（少百分之几）的数是多少。
解答时，要明白和理解两次的 10%所代表的单位“1”是不同的，降价的 10%是
以 原价 4500 元 为 单 位 “ 1” ， 后 一 个 10% 是 以降价后 的 4500× （ 1-
10% ） =4050 （ 元 ） 为 单 位 “ 1” ， 所 以 目 前 这 台 电 脑 的 价 格 为
4050×（1+10%）=4455（元）。
解答：×
【例 2】甲数比乙数多 25%，则乙数比甲数少（ ）。
解析：本题考查的知识点是判断和区别不同的单位“1”并利用转化法解答问题。

甲比乙多 25%（ ）说明乙是单位“1”，如果

把乙看成 4 份，则甲有 4+1=5（份），

这样乙比甲少 5-4=1（份），少甲的 1÷5= 。

解答：20%
【例 3】某商品按 20％的利润定价，若按八折出售，每件亏损 64 元。每件成本
是多少元？
解析：解答百分数问题的关键是找准百分数的单位“1”。商品先按 20%的利润定
价，就是说定价是进价的 1+20%即 120%，如果设进价是 x 元，则定价是
（1+20%）x=1.2x 元，这时，如果再打八折出售，就是按定价的 80%出售，即
1.2x 的 80%，也就是 80%×（1.2x）=0.96x 元，这时的售价比进价少了 64 元。
解答是，抓住这一等量关系列出方程，然后解答即可。
解答：
解：设设这种商品的成本是 x 元，则定价为（1+20%）x=1.2x 元，售价为
80%×（1.2x）=0.96x 元，由题意得：

要点提示：
方程思想是解答复杂百分
数问题常用的方法。

要点提示：
数形结合思想是一种常用
的数学思想。

要点提示：
把百分数先转化成分数，
再转化成份数。



x-0.96x=64
0.04x=64
x=1600
答：这种商品的成本是 1600 元。
【例 4】某商场在十一促销期间，将一批商品降价出售。如果减去定价的 10%
出售，那么可盈利 215 元；如果减去定价的 20%出售，那么亏损 125 元。此商
品的购入价是（   ）元。 
解析：减去定价的 10%出售，盈利 215 元；减去定价的 20%出售，亏损 125 元，
就是说该商品的（20%-10%）所对应的数量是 215+125=340（元），这时我们
可以根据数量差÷分率差=单位“1”列式（215+125）÷（20%-10%）求出定价是
3400 元；如果求商品的购入价，可以根据按照定价的（1-10%）还可以获利 215
元，列式 34003400×（1-10%）-215 求出该商品的购入价是 2845 元。
解答：
定价为：（215+125）÷（20%-10%）=3400（元）
进价为：3400×（1-10%）-215=2845（元）
答：此商品的购入价是 2845 元。
【例 5】一件商品原价是 480 元，商场开展“满 300 元减 120 元”的促销活动，
实际上这件商品降价（    ）成。
解析：本题考查的知识点是成数问题，解答时理解“满 300 元减 120 元”是解答
此 题 的 关键。 “满 300 元 减 120 元 ” 的 意 思 是满 300 元需要付款 300-
120=180 元，因为 480 元里只含有 1 个 300 元，所以原价 480 元的商品需
要 付 款 480-120=360 （ 元 ） ， 也 就 是 打 了 （ 480-
120）÷480=360÷480=75%=七五折，这样相当于降价 1-75%=25%=二
成五。
解答：
（480-120）÷480=360÷480=75%  1-75%=25%=二成五
答：实际上这件商品降价二成五。
【例 6】张老师购买面积为 100 平方米的商品房需人民币 62万元，首付 20万元，
余下所需的钱从银行按揭贷款，贷款 10年，年利率是 2.5%（不考虑复利），
他买房实际每平方米价值多少元？
解析：求张老师买房实际每平方米的价格需要先求出张老师这套 100 平方米的
住房实际付款多少元，也就是需要先求出张老师贷款需要支付的本息和。首付
20万元，贷款支付的本息和是 62-20+（62-20）×2.5%×10=52.5（万元）；接着
计算出买这套房子实际支付的钱数，20+52.5=72.5（万元），最后计算出单价
列式为 72.5÷100=72.5÷100=0.725（万元）=7250（元）。解答利息利用的数量
关系式是：本息和=本金+本金×年利率×时间。
解答：
62-20=42（万元）
42+42×2.5%×10=42+10.5=52.5（万元）

（52.5+20）÷100=72.5÷100=0.725（万元）=7250（元）
答：他买房实际每平方米价值 7250 元。
【例 7】奶奶有 20000 元钱，有两种理财方式：一种是买银行 1年期理财产品，
年收益率是 5.2%（3年内利率不变）；另一种是买 3 年期国债，年利率
5.00%.3年后，哪种理财方式收益更大？



解析：本题考查的知识点是用分类讨论的方法解决简单的利率问题。解答时要
分别求出两种理财方式的收益，然后进行比较，最后确定哪种理财方式收益更
多。

如果采用买一年期理财方式，可以先求出第一年的收益，根据利息=本金×
年利率×时间列式为 20000×5.2%×1=1040（元），然后再求出第二年的收益（这
里 注 意 本 金 是 20000 元 加 上 第 一 年 的 手 语 1040 元 。 ） 列 式 为
（20000+1040）×5.2%×1=10403×5.2%×1=1094.08（元）；接着采用类似的方法
计 算 出 第 3 年 的 收 益 ， 列 式 为
（20000+1094.08+1040）×5.2%×1=21094.08×5.2%×1≈1150.97（元）；然后计
算出三年收益和为 1040+1094.08+1150.97≈3285.05（元）。

如果采用购买三年期国债，根据利息=本金×年利率×时间列式计算出收益为
20000×5.0%×3=1000×3=3000（元）。

最后再比较两种理财方式的多少。
解
（1）先买一年期，把本金和利息取出来合在一起，再存入一年，
20000×5.2%×1=1040（元）

（20000+1040）×5.2%×1=10403×5.2%×1=1094.08（元）
（20000+1094.08+1040）×5.2%×1=21094.08×5.2%×1≈1150.97（元）

1040+1094.08+1150.97≈3285.05（元）
（2）三年期：20000×5.0%×3=1000×3=3000（元）

3285.05 元＞3000 元
答：第一种理财方式收益更大。
【例 8】一种饮料，原定价为 5 元/瓶，甲、乙、丙、丁四个商店以不同的销售
方式促销。
甲：打八五折出售         乙：买四送一  
丙：满 80 元减 20         丁：买够百元打七五折 
如果买 10瓶，去哪家买最划算？
解析：四家商店的促销方式不同，甲店的八五折出售，就是按照购买商品总价
的 85%来结算；乙店是买四送一，也就是说是花 4瓶的价钱买到 5瓶饮料，也
就是按照 4÷5=0.8=80%=八折的方式来结算。丙店是满 80 元减去 20 元，
因为单价是 5 元，买 10瓶的价钱是 5×10=50（元），50 元不足 80 元，所
以不能优惠；丁店的优惠方式和丙一样，也是不足 100 元不能优惠，即丙和丁
都需要按照总价结算。
解答：
甲：5×10×85%=42.5（元）
乙：10÷（4+1）=2（组） 5×4×2=40（元）
或者是：5×10×80%=40（元）
40＜42.5
答：去乙店购买划算。
【例 9】十一”期间，儿童游乐园实行售票优惠活动，优惠的方式有两种：一种
是成人全价，儿童半价；另一种是不管成人还是儿童一律打八折，两种优惠方
式可以任意选一种。如果是一个老师带着 4 名学生去，应该选择哪一种优惠方
式？
解析：本题考查的知识点有全价、半价以及八折等知识点，解答时应为没有给



出具体的门票价格，可以设门票的价格是 a 元。根据总价=单价×数量，这样第
一 种 方 式 需 要 付 费 a×0.5×4+a=3a （ 元 ） ； 第 二 种 方 式 需 要 付 费
（1+4）×a×0.8=4a（元），最后再比较出第一种方式优惠。
解答：设门票为 a 元。
第一种方式需付费：a×0.5×4+a=3a（元）
第二种方式需付费：（1+4）×a×0.8=4a（元）

3a＜4a
答：应选选择第一种优惠方案。

第三单元  圆柱和圆锥

【例 1】请你制作一个无盖圆柱形水桶，有以下几种型号的铁皮可搭配选择。
你选择的材料是几号和几号？说说为什么这样选择？

解析：选择组合圆柱形水桶的底面和侧面时，因为
圆柱的侧面展开图的长是圆柱的底面周长，所以，
可以先根据给出的圆柱的底面圆计算出这个圆的
周长，然后再看和哪个长方形的长或宽数据一致，
就选择哪组。
解 答 ： 材 料 B 的 周 长 ： 3.14×2=6.28 （ 分 米 ） ， 材 料 D 的 周 长 是
2×3.14×4=25.12（分米），根据上面每个材料给出的数据，B 和 C 的材料
搭配合适。
【例 2】一种圆柱形状的饮料盒，底面直径 5.6厘米，高 13厘米．要把它的侧
面全部围上包装纸，这张包装纸的面积至少是多少？（得数保留整百平方厘
米）
解析：计算圆柱的侧面积，可利用圆的周长公式计算
出圆柱体底面周长，然后用底面周长乘高进行计算即
可得到这个圆柱体的体积的侧面积。
解答：3.14×5.6×13=17.584×13=228.592
≈300（平方厘米）
答：每张包装纸的面积至少是 300 平方厘米。
【例 3】把一根圆柱形木料对半锯开（如图，单位：厘米），求这半块木料的
体积。

要点提示：
设数的方法也是解决问题
的一种常用方法。

要点提示：
组合的方法也是解决问题
的一种常用方法。

要点提示：
结果采取进一法是一种常
用数学方法。



解析：本题考查的知识点是圆柱的体积和数学的转化思想。计算半圆柱的体积
时，先计算出整个圆柱的体积，然后再除以 2，即可求出半圆柱的体积。
解答：3.14×（14÷2）2×3 ÷2

=3.14×49×32÷2
=4923.52÷2
=2461.76（立方厘米）；

【例 4】下面的图（2）是图（1）的侧面展开图．一只蚂蚁沿着圆柱的侧面，
从A 点沿最短的距离爬到 B 点。B 点在图（2）中的位置是（　　）

A①   B②    C③   D④
解析：要求蚂蚁爬行的最短距离，需将圆柱的侧面展开，进而根据“两点之间线
段最短”得出结果。如下图，最佳方案是蚂蚁沿展开图中线段A②爬行。

解答：B  
【例 5】将一个圆柱分成若干等份，拼成一个近似的长方体，这个长方体的高
为 10厘米，表面积比圆柱多 40 平方厘米。圆柱的体积是多少立方厘米？

解析：拼成的近似的长方体的上下面的面积等于原来圆柱体的上下底面积，这
个长方体的前后面的面积等于圆柱体的侧面积，增加的是这个长方体的左右两
个面的面积，左右面的长等于圆柱体的高，宽等于圆柱体的底面半径，用增加
的一个面的面积除以圆柱体的高即可求圆柱体的底面半径，再根据圆柱体的体
积公式计算即可。

要点提示：
将不规则圆柱转化为规则圆柱，
体现了数学的转化思想。



解答：3.14×（40÷2÷10） ×10
=12.56×10
=125.6（立方厘米）    
答：圆柱的体积是 125.6立方厘米。

【例 6】下面的圆柱与圆锥体积相等的是（　　）。

                             A      B        C      D
解析：本题考查的知识点有圆柱的体积计算、圆锥与圆柱体积关系和数学的“等
积变形”思想。解答时根据等底等高的圆柱的
体积和圆锥的体积的 3倍，所以底面积相等，
圆锥的高是圆柱的高的 3倍的圆柱和圆锥的
体积相等。
解答：C
【例 7】小明做了一个圆柱体和几个圆锥体，规格如下图，将圆柱内的水倒入
第（　　）个圆锥体，正好倒满。

解析：本题考查的知识点是等底等高的
圆柱与圆锥的体积之间的关系。解答时，
先观察，因为选项A 中圆锥与圆柱等底

等高，所以选项 A 中圆锥的容积= 圆柱的容积；倒入与圆柱等底等高的选项

A
中圆锥形容器中，正好倒满。
解答：A
【例 8】有甲乙两个容器，甲容器注满水后，倒入乙容器里，乙容器里水深多
少？（单位：厘米）

要点提示：
抓住“不变量”是一种常用的数学
解题方法。

要点提示：
等积变形是一种重要的数学思想。

要点提示：
抓不变量的方法是解答此类问题
的关键。



解析：本题考查的知识点有圆锥和圆柱的体积计算以及数学的“等积变形”思想。

解答时，先根据甲容器圆锥的体积= ×底面积×高计算出水的体积，再结合这

些水的体积不变，即圆锥内水的体积等于倒入圆柱后水的体积。最后根据圆柱
的高=圆柱的体积÷圆柱的底面积即可求出倒入圆柱中的水的高度。
解答：

×3.14×6 ×10÷（3.14×4 ）

= ×3.14×36×10÷（3.14×16）

=376.8÷50.24，
=7.5（厘米）；
答：乙容器里水深 7.5厘米。
【例 9】一种饮料瓶的瓶身呈圆柱形（不包括瓶颈），容积是 30立方厘米，现
在瓶中装有一些饮料，正放时饮料高度是 20厘米，倒放时，空余部分的高度
是 5厘米，瓶中现有多少毫升饮料？

解析：本题考查的知识点有圆柱的体积计算和数学的“转化”思想。分析时把瓶
颈空的那部分换成瓶身圆柱形部分，瓶的总体积相当于 5+20厘米高的圆柱形

而饮料占 20厘米，也就是总体积的 ，所以饮料的体积为：30 ×
=24（立方厘米）。
解答：

30 × =24（立方厘米）

答：瓶内有饮料 24立方厘米。

【例 10】如图 ABCD 是直角梯形。（单位：厘米）以 AB 为轴，并将梯形绕
这个轴旋转一周，得到一个立体图形，它的体积是多少？  

要点提示：
“等积变形”思想是一种常用的数
学解题思想方法。

要点提示：
“转化”思想是一种常用的数学解
题思想方法。



解析：本题考查的知识点有圆柱和圆锥的体积计算以及数学的运动变化思想。
解答是先明白绕下底 AB旋转一周形成的立体图形是一个高为 2厘米，底面半
径为 2厘米的圆柱与一个高为（5-2）厘米，与圆柱等底的圆锥的组合体，根据
圆柱、圆锥的体积公式即可求出它的体积。
解答：

3.14×2 ×2+× ×3.14×2 ×（5-2）

=3.14×4×（2+ ×3）

=3.14×12
=37.68（立方厘米）
答：它的体积是 37.68立方厘米。
【例 11】求出石块的体积。（单位：厘米）

解析：本题直接考查的知识点是不规则物体体积的计算。解答时可以利用数学
的转化思想，将不规则的石块放入圆柱后，体积就转化为一个底面直径是 20厘
米，高是 12-10=2（厘米）的圆柱的体积，然后再根据圆柱的体积=底面积×高，
列式计算解答。
解答：
3.14×（20÷2） ×（12-10）
=3.14×100×2
=3.14×200
=628（立方厘米）
答:石块的体积是 628立方厘米。

第四单元  比例

【例 1】用  3、5、24 和 40你可以写出几个比例来？
解析：本题考查的知识点是比例的基本性质。
解答时，先根据比例中，两个内项的积等于
两个外项的积，把上面的四个数写出一个等
积式，3×40=5×24，然后根据这一基本性质再有序写出第一比例项分别是

要点提示：
从运动变化的角度分析也是一种
常用的数学解题方法。

要点提示：
计算不规则物体的体积时，有时可以利
用数学的转化思想，转化为规则物体。

要点提示：
有序思考和分类讨论都是解决数
学问题的方法。



3、5、24 和 40 的比例，这样可以写出 8 个不同的比例。
解答：

3：5=24：40  3:24=5:40  5:3=40:35  5:40=3:24  
24:3=40:5    24:40=3:4   40:5=24:3  40:24=5:3

【例 2】一只青蛙四条腿，两只眼睛一张嘴；两只青蛙八条腿，四只眼睛两张
嘴；三只青蛙……”，儿歌中青蛙的只数与对应的腿数成（　）比例关系。
解析：本题考查的知识点是正比例关系的判断。解答时，先找出已知的信息中
的两个变量，青蛙的只数和对应的腿数，然后看这两个变量之间的关系，判断
它们的比值一定还是积一定，因为腿数÷只数=4（一定）所以，青蛙的只数和
对应的腿数成正比例关系。
解答：正比例
【例 3】看图象回答问题。

（1）速度和时间是否成比例，如果成比例，成什么比例？
（2）利用图象估计一下，如果想要 4 小时行完全程，每小时行多少千米？
解析：本题考查的知识点是利用对应法解答反比例关系问题。
（1）解答时，先观察给出的两个变量，一个是速度一个是时间，观察图形发
现：时间随着速度的变化而变化，并且速度×时间=路程（一定），所以速度
和时间成反比例关系。
（2）观察图像发现：当速度是每小时 120千米时，时间是 1 小时，速度每小
时 80千米时，时间是 1.5 小时，当每小时相识 60千米时，时间是 2 小时，…
…，这是发现，如果想 4 小时行驶万全程时，速度对应的点是 3 小时。
解答：
（1）因为速度×时间=路程（一定），
所以速度和时间成反比例。
（2） 根据图形观察，如果想 4 小时
行完全程，每小时行 30千米。
【例 4】学校把 414棵树苗按各班的人数分给六年级的三个班。一班和二班分
得树苗的棵数比是 2：3，二班和三班分得树苗的棵数比是 5：7。求每个班各
分得树苗多少棵
解析：本题考查的知识点有把两个比转化为一个比和按比例分配解答问题。解
答时，先把两个比转化为一个比，然后再按比例分配解答即可。
解答：2:3=10:15   5:7=15:21,所以一班、二班和三班分得树苗棵数比是
10:15:21，10+15+21=46
414× =90（棵）  

要点提示：
观察图像时，可以采用对应法一
一观察。

要点提示：
解答此类问题时，可以把两个比
转化为一个连比。



414× =135（棵）

414× =189（棵）

答：三个班分得的树苗棵数分别是 90棵、135棵和 189棵。
【例 5】一块长方形菜地，两条互相垂直的线把它分成了四块（如图）。其中
三块的面积分别是 12、15 和 24 平方分米，则第四块的面积是(  )平方分米。

解析：本题考查的知识点有比例和数学的对应思想。解答时先根据长方形的性
质，得 12 和 15 所在的长方形的长的比是 4：5；再设要求的第四块的面积是 x
平方米，则 24：x=4：5，x=30，所以，第四块部分的面积是 30 平方米。
解答：30
【例 6】甲乙两种商品的价格比是 5：3，如果它们的价格分别下降 15 元，其价
格比则变为 7：3。这两种商品的原价各是多少元？
解析：本题考查的知识点有解比例和份数法设未知数。解答时，因为降价前后
的份数比发生了变化，所以可以抓住降价前的份数比是 5:3，设其中的一份为
x，这样甲商品的价格是 5x，乙商品的价格是 3x，两种商品都降价 15 元后，
价格比是 7:3，这样可以得出比例(5x-15):(3x-15)=7:3，然后再根据比例的
基本性质求出 x 的值，然后再求出两种商品的原价。
解答：
解：设原来甲种商品的价格是 5x 元，乙种商品的价格是 3x 元。
  (5x-15):(3x-15)=7:3
     7(3x-15)=3(5x-15)

21x-105=15x-45
  6x=60
  X=10
5x=50  3x=30

答：原来两种商品的价格分别是 50 元和 30 元。
【例 7】如图，甲、乙两人绕一长 80 米、宽 60 米的矩形操场跑步锻炼。甲从
A，乙从 B 相向而跑，结果第一次在 E 处相见，E离 A 处有 30 米，然后继续跑。
问甲、乙能否再在 E 处相遇？如果能，那是甲、乙的第几次相遇？

解析：从图可知，BE＝50 米，这意味着乙的速度比甲快，甲、乙速度之比为
3：5。 如果再次在 E 处相遇，此时甲、乙都跑了整数圈。由于时间相同，路程

要点提示：
解答有关比的问题时，可以用设
一份量为 x 的方法来解答。



的比等于速度的比，所以甲跑了 3圈，乙跑了 5圈。因为甲、乙相遇一次，就
是合起来跑了一圈，所以甲、乙共跑了 3＋5=8（圈）。从 E 出发后甲、乙两
人共遇见了 8 次，第八次又在 E 处相遇，这也是甲、乙的第九次相遇（包括第
一次在 E 处相遇）。
解答：甲、乙的第九次相遇。
【例 8】一个长方形按 4:1放大后，它的周长和面积各发生了怎样的变化？
解析：解答此类放大或缩小类问题时，可以采用“设数法”来解答。设数时，一
般设比较小的整数，这样计算起来比较简单，比如此题可以设原来长方形的长
是 5厘米，宽是 4厘米，然后先求出原来的周长和面积，接着求出扩大后的周
长和面积，最后进行比较，从而得出结论。
解答：设长方形的长是 5厘米，宽是 4厘米。
原来的周长是：（5+4）×2=18（厘米）
原来的面积：5×4=20（平方厘米）
新长方形的长：5×4=20（厘米）宽：4×4=16（厘米）
新长方形的周长：（20+16）×2=72（厘米）
新长方形的面积:20×16=320(平方厘米)
周长的变化：72:18=4:1，面积的变化：320:20=16:1
答：长方形的周长扩大为原来的 4倍，面积扩大为原来的 16倍。
【例 9】一幅地图的比例尺为 1:50000，现在如果改为 1:20000 的比例尺，
则原来图上 10厘米的距离，现在应画多少厘米？
解析：本题考查的知识点是图上距离、实际距离和比例尺的关系。解答时，不
管比例尺怎样变化，实际距离是不变的。根据图上距离和原来的比例尺先求出

实际距离，列式为 10÷ =500000（厘米），然后再根据新地图的比例

出和实际距离求出图上距离，列式为 500000÷ =25（厘米）。

解答：10÷ =500000（厘米）

      500000÷ =25（厘米）

答：现在应该画 25厘米。
【例 10】一艘轮船以每小时 40千米的速度从甲港开往乙港，行了全程的 20%
后，又行驶了 1 小时，这时未行路程与已行路程的比是 3：1。甲乙两港相距多
少千米？
解析：本题考查的知识点有比与分数的互化和路程、时间和速度之间的关系。
解答时要先理解“未行路程与已行路程的比是 3：1”的意思就是已行了全程的

，这时用 -20%就是 1 小时 40千米这一路程所对应的分率，所以用

数量 40除以该数量所对应的分率就是单位“1”全程。

解析：40×1÷（ -20%）=800（千米）

答：甲乙两港相距 800千米。

第五单元  鸽巢问题

要点提示：
设数的方法是解答比和比例问题
常用的方法。

要点提示：
解答此类问题的关键是抓住实际
距离不变这一不变量。

要点提示：
解答此题的关键是把路程比转化
为分数。



【例 1】红、黄、蓝三种颜色的球各 6 个，混合后放在一个布袋里，一次至少
摸出几只，才能保证有两只是同色的？
解析：把 3 种不同颜色看作 3 个抽屉，把不同颜色的
球看作元素，从最不利情况考虑，每个抽屉先放 1 个
球，共需要 3 个，再取出 1 个不论是什么颜色，总有
一个抽屉里的球和它同色，所以至少要取出：3+1=4
（个）。
解答：3+1=4（个）
答：一次至少摸出 4 个，才能保证有两个是同色的。
【例 2】在一次春游活动中，三年级 1班有 31 人带了面包，38 人带了饮料，
36 人带了水果，34 人带了巧克力，全班有 45 人。可以肯定的是有（   ）人这
4 种都带了。
解析：可能没带面包的:45 - 31 = 14 、可能没带饮料的:45 - 38 = 7 、可能
没带水果的:45 - 36 = 9 、可能没带巧克力的:45 - 34 = 11 、可能只带四样
中其中一样的:14 + 7 + 9 + 11 = 41 ，所以可以肯定四样都带了的至少
有:45 - 41 = 4 (人)。
解答：可以肯定至少有 4 人这四样都带了。
【例 3】一个袋里有红珠子 6粒，黄珠子 8粒，蓝珠子 10粒。最少要抽出多少
粒珠子才可保证有 3粒是同一颜色？
解析：本题考查的知识点是抽屉原理。从最坏情况进行考虑：
一共摸出 6粒：同时摸出红色、蓝色、黄色各 2颗；此时再
任意摸出一个，就一定有 3粒珠子颜色相同。
解答：3×2+1=7（粒）
答：最少要抽出 7粒珠子才可保证有 3粒是同一颜色。
【例 4】笔筒里有 3支红笔和 2支黑笔，如果蒙上眼睛摸一次，至少拿出几支
笔才能保证有 1支红笔？
解析：把红笔和黑笔看做是两个抽屉，5 只笔看做是 5 个元素，根据抽屉原理
考虑最差情况：摸出 2支全是黑笔，那么再任意摸出一支就是红笔。
2+1=3（支）
答：一次必须摸出 3支铅笔才能保证至少有一支红笔。
【例 5】一个兴趣小组有 16 名同学，他们都订阅了甲乙两种杂志中的一种或两
种，那么至少有（  ）名同学都订阅的杂志种类相同。
  A   5  B  4  C  6 
解析：可以订阅杂志的情况有甲、乙或甲和乙一共三种可能，也就是说有 3 个
抽屉，根据抽屉原理，从最不利的情况考虑：16÷3=5（人）…1（人），所
以至少有 5+1=6（名）同学订阅的杂志种类相同。
解答： C
【例 6】有 100 个苹果分给幼儿园某班的小朋友，已知其中有人至少分到了 3
个。那么，这个班的小朋友最少有多少人？
解析：本题考查的知识点是抽屉原理。解答时把小朋友的人数为抽屉个数，人
数最少，则分得 3 个苹果的人数最多，所以用 100÷3=33…1，33+1=34
（人）
解答：100÷3=33…1   33+1=34  
答：这个班的小朋友最少有 34 人。

要点提示：
解答此题的关键是把三种颜色看
成三个抽屉。

要点提示：
考虑最差情况解答
此题的关键。



【例 7】某班同学去买语文书、数学书和英语书，买书的情况是：有买一本书
的、有买两本书的、也有买三本书的，问至少要去几个同学才能保证一定有两
个同学买到相同科目的书？（其中每本书最多买一本）
解析：买书的情况有：买一本的：故事书，数学书，英语书共 3 种；买两本的：
语文书、数学书，语文书、英语书，数学书和英语书共 3 种；买三本的：语文
书、数学书和英语书；3+3+1=7（种），把这 7 种情况看做 7 个抽屉，要保
证有有两个同学买到相同科目的书，因此买书的人数要大于 7，至少有 8 位同
学买书。
解答：买书情况一共有 3+3+1=7（种），把这 7 种情
况看成 7 个抽屉，要保证有两位买书的类型相同，
因此买书的人数要大于 7，7+1=8（人）。
答：至少有 8 位同学买书。

第六单元  整理与复习

【例 1】一个三位数的各位数字之和是 17，其中十位数字比个位数字大 1。如
果把这个三位数的百位数字与个位数字对调 ,得到一个新的三位数,则新的三位
数比原三位数大 198,求原数。
解析：解答此类问题的关键是正确表示出这个三位数每一数位上的数字以及这
个三位数，如果设原数个位数字为 a，则十位数字为 a+1，百位数字为 16-
2a，三位数表示为 100（16-2a）+10（a+1）+a。
解答：
解：设原数个位数字为 a，则十位数字为 a+1，百位数字为 16-2a
根据题意列方程
100a+10a+16-2a－100（16-2a）-10a-a＝198
解得 a＝6
a+1＝7    16-2a＝4
答：原数为 476。

【例 2】如果 ＞ ＞ ，那么（   ）内填的自然数可以是哪些数？

解析：本题考查的知识点有分数的基本性质、比较分数的大小等综合运用数学
知识解决问题的能力。解答时，先观察三个分数不等，已知每个分数的分子，
可以先根据分数的基本性质把它们转化成分子相同的分数，

分别是 、 、 ，

由此得出，24＜（）×5＜30，所以括号
里可以填的数是 5。
解答：5
【例 3】一张正方形的纸，长 7 分米 5厘米、宽 6 分米。现在要把它裁成小正
方形，而且小正方形的边长取整厘米数，有几种裁法？如果要使得小正方形的
面积最大，可以裁多少块？
解析：本题考查的知识点有两个数的公因数和最大公因数。解答时，先统一单
位，长和宽用厘米数表示，7 分米 5厘米=75厘米 、6 分米=60厘米；然后
求出 75 和 60 的公因数 3、4、5、15，确定裁法，最后再求出面积最大的块

要点提示：
解答此题的关键是
先建立抽屉。

要点提示：
方程思想是解决数
学问题常用的思想。

要点提示：
转化思想是解决数
学问题常用的思想。



数。
解答：7 分米 5厘米=75厘米   6 分米=60厘米
有 4 种裁法，要使得小正方形的面积最大，
则边长是 15，这样长可以裁出 5块，宽可以
裁出 4块，一共是 4×5=20（块）。

【例 4】一辆小汽车的牌照是○□△5（一个四位数），已知○+○=□，○+
□+□+6=26，△+△=○，那么它的牌照号码是（  ）。
解析：把□=○+○代入○+□+□+6=25 可得：○+○+○+○+○+6=26
               5○=20

○=4
□=○+○=4+4=8   ○=△+△所以：

2△=4
△=2

解答：4285

【例 5】有位病人，每天必须吃 2 个鸡蛋，才能尽快恢复健康。已知家里存有
20 个鸡蛋，还有一只每天下 1 个蛋的母鸡，那么这位病人能连续吃鸡蛋多少天？
解析：
方法一：先把那 20 个鸡蛋吃掉，就可以吃 20÷2=10 天；在这 10 天里母鸡已

下了 10 个蛋，这 10 个蛋可以吃 10÷2＝5 天；在这 5 天里母鸡已下了 5
个蛋，可以吃 5÷2＝2 天…1 个；在这 2 天里母鸡已下了 2 个蛋，加上剩下
那个蛋，又可以吃（2+1）÷2＝1 天…1 个；在这 1 天里，母鸡已下了 1
个蛋，加上剩下那个蛋，又可以吃 1 天；在这 1 天里，母鸡又下了 1 个蛋，
加上当天生的那 1 个，又能吃 1 天。所以结果是：10+5+2+1+1+1＝20
天。

方法二：从 20 个鸡蛋里每天拿 1 个，再加上母鸡每天生下的那 1 个蛋就可以
吃 1 天了，这样连续能吃：20÷1＝20 天。

解答：
方法一：10+5+2+1+1+1＝20（天）  
方法二：20÷1＝20（天）

【例 6】对任意整数 a、b，有 a※b=（a+3b）÷2，求 4※X=5 中 X 的值。
解析：本题考查的知识点是定义新运算。解答时，根据新的运算方法 a※b等于
a 与 b 的 3倍的和再除以 2，由此用新的运算方法把 4※X=5写成方程的形式，
解方程即可求出 x 的值。
解答：4※x=5

（4+3x）÷2=5
          4+3x=5×2
          4+3x=10
       4+3x-4=10-4
           3x=6
            x=2

要点提示：
分情况讨论思想是解决
数学问题常用的思想。

要点提示：
分情况讨论思想是解决
数学问题常用的思想。

要点提示：
区分“变和不变”是解决
数学问题常用的思想。

要点提示：
解答定义新运算问题时，方
程思想是常用的数学思想。



【例 7】五个完全相同的小长方形刚好可以拼成一个如图的大长方形，大长方
形的长与宽的比是（  ）。

解析：本题考查的知识点有比的相关知识和数形结合数学思想。从图形中可以
看出，小长方形的 2 个长的长度等于 3 个宽的长度，也就是 1 个长等于 1.5 个宽。
大长方形的长为小长方形的 3 个宽，所以大长方形的宽为小长方形的 1+1.5=2.5
个宽，这样大长方形的长与宽的比是 3：2.5，最后化简即可。
解答：
小长方形的 2 个长的长度等于 3 个宽的长度，
则 1 个长等于 1.5 个宽，
大长方形的长为小长方形的 3 个宽，
大长方形的宽为小长方形的 1+1.5=2.5 个宽，
大长方形的长与宽的比为 3：2.5=6：5。
【例 8】小明家离火车站很近，他每天都可以根据车站大楼的钟声起床。车站
大楼的钟，每敲响一下延时 3 秒，间隔 1 秒后再敲第二下。假如从第一下钟声
响起，小明就醒了，那么到小明确切判断出已是清晨 6 点，前后共经过了几秒
钟？
解析：从第一下钟声响起，到敲响第 6 下共有 5
 个“延时”、 5 个“间隔”，共计（3+1）×
5=20 秒。当第 6 下敲响后，小明要判断是否清
晨 6 点，他一定要等到“延时 3 秒”和“间隔
1 秒”都结束后而没有第 7 下敲响，才能判断
出确是清晨 6 点。
解答：（3＋1）×6=24（秒）。 
【例 9】在图中， BC 是直径，AC 垂直 BC，且甲的面积比乙的面积多
57cm2，求：AC=？

解析：阴影部分的面积是半圆面积和三角形面积的公共部分，已知甲的面积比
乙的面积多 57 平方厘米，也就是半圆的面积比三角形的面积多 57 平方厘米，
已知半圆的直径即可求出半圆的面积，半圆的面积减去 57 平方厘米就是三角
形的面积，再根据三角形的面积公式：s=ah÷2、h=2s÷a 求出 AC 的长。
解答：
3.14×（20÷2） ÷2=3.14×100÷2

要点提示：
利用数形结合思想解答问题
时，要找准数和形之间的数
量关系。

要点提示：
把一次延时和一个间隔看成
一组，采用分组法来解答。

要点提示：
灵活运用数学的等量代换和
转化思想来解答。



=314÷2=157（平方厘米）
（157-57）×2÷20=100×2÷20
=200÷20=10（厘米）
答：AC长 10厘米。
【例 10】图中正方形的面积是 20 平方厘米，求图中圆的面积

解析：正方形的边长正好是圆的半径，根据圆的面积计算公式“S=πr ”，根据
正方形的面积计算公式“S=a2”已知，也就是说正
方形边长的平方已知，即圆半径的平方已知，用圆
半径的平方乘 π 就是圆的面积。
解答：3.14×20=62.8（平方厘米）
答：图中圆的面积是 62.8 平方厘米。
【例 11】某瓷器商店去景德镇收购瓷质茶具共 1000套，每套收购价为 26 元，
每 4套装入 1 个箱，为一件货物．从产地到商店有 500千米，运费按每 10件
每运 1千米收费 0.8 元．如果瓷茶具在运输途中和销售过程中的损耗为 20%，
商店想实现 30%的利润，那么售价应定为每套多少元？
解析：要想求每套的售价是多少元，就要知道除去受损后的每套成本，要想求
每套成 本 ， 就 要 知道购进价格 与 运费， 二 者很容易求 出 ，购进价格 ：
26×1000=26000（元），运费 1000÷4÷10×0.8×500=10000（元）；
然后根据二者之和算出总成本以及除损后每套成本。
解答：
购进价格：26×1000=26000（元）
运费：1000÷4÷10×0.8×500

=25×0.8×500=10000（元）
总成本：26000+10000=36000（元）
除损后每套成本：36000÷（1000-1000×20%）

=36000÷800=45（元）
加利润后的定价：45×（1+30%）=45×1.3=58.5（元）
答：售价应定为每套 58.5 元。
【例 12】两个点可连一条线段，三个点可连 3条线段，那么 12 个点可连多少
条线段？14 个点呢？写出推理过程．
解析：因为两个点即可连成一条线段，所以把点的个数看作 n，即 n 个点，那
么最多可连线段的总条数就等于从 1开始，前（n-1）个连续自然数的和，代
入数据进行计算即可。
解答：

12×（12-1）÷2
=12×11÷2
=66（条）

要点提示：
利用“整体代换”思想把正方形的
面积看成是半径的平方。

要点提示：
总成本=购进价格+运费

要点提示：
从简单情况入手，学会分析、归
纳、概括和推理等。



14×（14-1）÷2
=14×13÷2
=91（条）
答：12 个点可连 66条线段，1，4 个点可连 91条线段。
【例 13】计算下面图形的面积。（单位：厘米）

解析：本题考查的知识点有化不规则图形为规则图形的数学转化法和三角形面
积的计算。观察图形发现，如果把图形构造成如下的三角形，则通过计算两个
三角形的面积差即可计算出不规则图形的面积。

解答：
8×8÷2-4×4÷2=32-8=24（平方厘米）

【例 14】在一条水渠边，用篱笆围成一块直角梯形菜地（如图）．已知篱笆总
长 28 米。篱笆怎样围这块菜地的面积最大？最大的面积是多少平方米？

解析：要使围成菜地的面积最大，即上底+下底=高，
此时围成的面积最大，即上底+下底=高=28÷2=14
米，注意最后取数时上底+下底=14 米，并且上底
＜下底即可。
解答：上底+下底=高时，面积最大。
14×14÷2=98（平方米）
【例 15】羊羊运动会上，绵羊家族和山羊家族各派 3 名乒乓球选手进行比赛，
共打三场，3场 2胜即为赢．如果你是绵羊家族的领队，你将怎么安排本队的
3 名选手与对方对阵，才有可能赢得比赛？
解析：可用“田忌赛马”的方法进行安排选手，即是用上对中，中对下，下对上．
进行比赛
解答：如果我是绵羊的领队，我将做如下安排：
（1）用我队第一名的选手和对方第二名的选手对阵，赢。
（2）用我队第二名的选手和对方第三名的选手对阵，赢。
（3）用我队第三名的选手和对方第一名的选手对阵，负。

要点提示：
利用“构造法”把不规则图形构造成规则
图形是计算面积常用的方法。

要点提示：
图形越接近正方形，
面积越大。



三场比赛可赢得二场，我方可获胜
【例 16】买 2 本故事书和 3 本科技书共 140 元，买同样的故事书 3 本和同样
的科技树 6 本共 255 元．每本故事书和科技书各多少元？
解析：本题考查的知识点是整体代换数学思想，解答时先用 140×2 求出 4 本
故事书和 6 本科技书的价钱，而 255 是买同样的故事书 3 本和同样的科技树 6
本的价钱，相减很容易求出一本故事书的价钱，然后进一步求出一本科技书是
多少元。
解答：
140×2-255=280-255=25（元）
（140-25×2）÷3=（140-50）÷3=90÷3=30（元）
答：每本故事书 25 元，每本科技书 30 元。

【例 17】计算下面各题。

（1） ×27+ ×41   （2） ×20－ ×11
解析：本题考查的知识点是利用数学的转化思想，进行乘法分配律的逆运算。
解答时，先整体观察，看能不能通过转化来利用乘法的分配律进行进行。

（1） ×27+ ×41= ×3×9+ ×41 = ×9+ ×41，这时可以用

乘法分配律的逆运算解答了。（ 2） ×20－ ×11 = ×20－
×5，同理也可以利用乘法分配律逆运算解答计算了。
解答：

（1） ×27+ ×41      （2） ×20－ ×11

     = ×3×9+ ×41        = ×20－ ×5

     = ×9+ ×41           = ×（20－5）

     = ×（9+41）           = ×15

     = ×50                 =
     =30
【例 18】六年级一班的男、女生比例为 3∶2，又来了 4 名女生后，全班共有
44 人。求现在的男、女生人数之比。 
解析：本题考查的知识点比与分数的互化和按比例分配解决问题。原来共有学
生 44-4=40（人），由男、女生人数之比为 3∶2 知，如果将人数分为 5 份，那
么男生占 3 份，女生占 2 份。由此求出男女生原来的人数，最后女生的人数再
加上 4，求出男女人数的比。
解答：

男生人数：40× =24（人）  

要点提示：
等量代换是一种常
用的数学思想。

要点提示：
比与分数的转化是一种常
用的数学方法。



女生人数：40× =16（人）

16+4=20（人）  24:20=6:5
答：现在男女人数比是 6:5。
【例 19】一队强盗一队狗,二队拼作一队走,数头一共三百六,数腿一共八百九,
问有多少强盗多少狗?
解析:假设法,假如这二队都是狗,则 360 只狗,腿有 360×4＝1440 只腿，而实
际只有 890 只腿,总共多出来 1440－890＝550 只腿；狗四只腿,强盗两只腿,
所以这多出来的 550 只腿也就是强盗的腿的数量除以 2， 即为强盗人的数量：
550 ÷ 2 ＝275 个强盗。360 － 275＝85 即是狗的数量.
解答：
360×4＝1440（只）   1440－890＝550（只）   
4-2=2（只）  550 ÷ 2 ＝275（个）  
360 － 275＝85（只）
答：强盗 275 个，够 85 只。

【例 20】如图，三角形 ABC 的底边长是 3厘米，BC边上的高是 1厘米，将三

角形以每秒 3厘米的速度沿着高的方向向上移动 2秒，这时三角形扫过的面积

是多少平方厘米？

解析：通过图示法发现，三角形扫过的面
积应该是长方形 BCDF 的面积加上上面三
角形的面积、

解答：
3×2=6（厘米）

3×6+ ×3×2=21 平方厘米

答：三角形扫过的面积是 21 平方厘米。

【例 21】甲、乙、丙三位老师分别教语文、数学、外语的其中一门课。则甲、
乙、丙三位老师教的课依次是．（　　）
（1）甲是男的，比外语老师年轻．
（2）数学老师是一位学生的姑姑．
（3）丙上课用汉语．
A．外语、数学、语文B．语文、外语、数学  C．语文、数学、外语
解析：本题考查的知识点是逻辑推理。由“甲是男的，比外语老师年轻．”得出

要点提示：
假设法是一种常用的数学
方法。



甲教语文或数学，“数学老师是一位学生的姑姑”说明数学老师是女的，由此推
出甲是语文老师；又丙上课用汉语，可以推测丙教语文或数学，而甲是语文老
师，所以丙是数学老师，据此推出乙是外语老师；综合以上得知甲老师教语文，
丙老师教数学，乙老师教外语。上面的分析过程还可以用列表法来解答：

语文  数学 英语
甲 ∨ × ×
乙 × × ∨
丙 × ∨ ×
解答：B
【例 22】一家商店规定，每 3 只空啤酒瓶可换一瓶啤酒。爷爷开始师用 20 只
空啤酒瓶去换啤酒，一共可以喝到多少瓶啤酒？
解析：先拿这 20 个空瓶去换，可以换 6瓶啤酒余 2 个空瓶，6瓶喝完再换 2
瓶，2瓶喝完加上前面 2 个空瓶再换 1瓶，喝后加上余的 1空瓶，利用“先借再
还”先要一瓶喝掉，退回三个空瓶，一共 6+2+1+1=10瓶。
解答：
20÷3=6（瓶）…2（个）
6÷3=2（个）
2+2=4（个）
4÷3=1（瓶）…1（个）
先要 1瓶喝掉，退回三个空瓶
一共：6+2+1+1=10（瓶）
答：一共可以喝到 10瓶啤酒。
【例 23】小刚和小强赛跑情况如下图

（1）（  ）先到达终点。
（2）请用“快”、“慢”来描述他们的比赛情况：小刚是（ ）后（ ）。
（3）开赛初（ ）领先，开赛（ ）分后（ ）领先，比赛中两人相距最远约是（

）米。
（4）两人的平均速度分别是每分多少米？（保留整数）
解析：本题考查的知识点有读折线统计图和利用折线统计图解决问题。解答时，
先要读懂图示，实线表示小强，虚线表示小刚；然后再读懂横轴和纵轴代表的
数据的含义：横轴表示时间，纵轴表示行驶的路程米数。需要注意的是：赛跑
时，用的时间越少，速度就越快。
（1）先跑完 800 米，用时少的先到终点，图中显示小强先到终点。

要点提示：
“先借再还”是一种常用的数
学方法。



（2）根据观察折线统计图发现，比赛时小刚是先快后慢。
（3）赛初小刚领先，开赛 3 分钟后小强领先，当小强到达终点时，两人相距
最远约为 800-700=100（米）。
（4）利用数形结合思想，根据速度=路程÷时间来解答。
解答：
（1）小强  （2）快  慢  （3）小刚  3.5  小强 100  
（4）小刚：800÷5.5≈145（米）小强：800÷4.5≈178(米)
【例 23】小明、小红、小丽和小强是同班同学，他们约好“五一”放假到公园去
玩，具体时间电话联系．如果他们每两人通一次电话，一共通了（  ）次电话。

A．4   B．6  C．8
解析：一共是 4 人，由于每个都要和另外的 3 个人通一次电话，一共要通：
3×4=12（次）；又因为两个人通一次电话，去掉重复计算的情况，实际只通：
12÷2=6（次）
解答：B
【例 24】小明看一本书，第一天看了全书的一半多 10页，第二天正好看了剩
下页数的一半，这时还剩 45页，这本书有（  ）页。
解析：本题考查的知识点是逆推法解决问题，解答时，
结果逆推，一步步找到原始的状态。45页就是剩下的
一半，所以乘 2 之后就是第一天看的剩下的页数，
第一天看的剩下的页数加上 10页就是全书的一半，
再乘 2 就是全书的页数。
解答：45×2=90（页）

（90+10）×2=100×2=200（页）
答：这本书共有 200页。
【例 25】买 2 本故事书和 3 本科技书共 140 元，买同样的故事书 3 本和同样
的科技树 6 本共 255 元．每本故事书和科技书各多少元？
解析：本题考查的知识点是用代换法解决实际问题。解答时，先用 140×2 求
出 4 本故事书和 6 本科技书的价钱，而 255 是买同样的故事书 3 本和同样的科
技树 6 本的价钱，相减很容易求出一本故事书的价钱，然后进一步求出一本科
技书的单价。
解答：
140×2-255=280-255=25（元）
（140-25×2）÷3
=（140-50）÷3
=90÷3
=30（元）
答：每本故事书 25 元，每本科技书 30 元。
【例 26】李叔叔要复印 5 张文字资料，正反面都需要复印，如果复印件只能单
面复印，且一次最多可放 2 张，那么最少要复印（　　）次才能印完．

A．5  B．6   C．10
解析：本题考查的知识点是统筹法解决问题，解答时，
可以先设共有 A，B，C，D，E，5 张资料，正反面分别
用 1 和 2 表示。第一次 A1 和 B1，第二次 A2 和 C1，
第三次 B2 和 C2，第四次 D1 和 E1，第五次 D2 和 E2。

要点提示：
“逆推法”是一种常用的数
学方法。

要点提示：
“代换法”是一种常用的数
学方法。

要点提示：
“统筹法”是一种常用的数
学方法。



答：最少要复印 5 次才能印完
解答：A
【例 27】如图，三角形 A 的面积比三角形 B 的面积多 3 平方厘米，a 的值是多
少？

解析：本题考查的数学思想是数学的数形结合和转化思想。解答时先观察，由
于空白梯形是大三角形和长方形的重叠部分，又由于三角形 A 的面积比三角形
B 的面积多 3 平方厘米，所以大三角形的面积比长方形的面积多 3 平方厘米，
根据三角形的面积公式求出大三角形的面积，然后再减去 3 平方厘米就是长方
形的面积，然后再除以长方形长 6厘米，最后求出长方形的宽 a 的值。
解答：9×6÷2=9×3=27（平方厘米）

（27-3）÷6=24÷6=4（厘米）
答：a 的值是 6厘米。

【例 28】从家到学校共有多少种不同的行走路线？（只能向上或向右走）

解析：只能向上或向右走，就是最短的路线，可以根据标数法进行求解。利用
“标数法”标数，要注意纵向和横向边沿的走法。
解答：标数如下

一共有 6条不同的路线。
答：小香从家到学校共有 6 种不同的行走路线。
【例 29】今年父亲与两个儿子的年龄和相加得 84岁，12年后，父亲的年龄
正好等于两个儿子的年龄和，父亲今年有（　　）岁。

A．44    B．46   C．48    D．50
解析：12年后两个儿子和父亲的年龄各增加 12岁，可看做是原来父亲与两个
儿子的年龄和相加得 84岁再加 12×3岁后，这时父亲的年龄正好是两个儿子
年龄和，即 84+12×3=120岁是父亲年龄的 2倍，由此用除法可求得 12年

要点提示：
“转化和数形结合”是常用
的数学思想。

要点提示：
“标数”法时解答路线问题的一种方
法。



后父亲的年龄，再减去 12 就是父亲今年的年龄。
解答：（84+12×3）÷2=120÷2=60（岁）60-12=48（岁）
选：C。
【例 30】王老师打电话通知队员，毎个队员接到通知后，马上通知其他队员．
如果每分钟通知 1 人，至少要（   ）分钟才能通知完 24 人。
解析：第一分钟老师和队员一共有 2 人；第二分钟老师和队员每人都通知一人，
又增加了 1×2=2 人，第二分钟老师和队员一共有：2+2=4=2×2 人；第三
分钟老师和队员每人都通知一人，又增加了 1×4=4 人，第三分钟老师和队员
一共有：4+4=8=2×2×2 人；第四分钟老师和队员每人都通知一人，又增加
了 1×8=8 人，第四分钟老师和队员一共有：8+8=16=2×2×2×2 人；同理，
每次通知的队员和老师的总人数，总是前一次的 2倍，所以，2×2×2×2＜
24+1＜2×2×2×2×2，因此，4 分钟通知不完，只能 5 分钟；所以最少用 5
分钟就能通知到每个人。
解答：5


