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北京市西城区2018年九年级统一测试

数学试卷

一、选择题（本题共16分，每小题2分）

第1-8题均有四个选项，符合题意的选项只有一个．

1．在国家大数据战略的引领下，我国在人工智能领域取得显著成就，自主研发的人工智能“绝艺”获得全球最前沿的人工智能赛事冠军，这得益于所建立的大数据中心的规模和数据存储量，它们决定着人工智能深度学习的质量和速度，其中的一个大数据中心能存储
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2．在中国集邮总公司设计的
[image: image7.wmf]2017

年纪特邮票首日纪念戳图案中，可以看作中心对称图形的是（   ）．

A．[image: image8.emf]千里江山图


B．[image: image9.emf]京津冀协同发展


C．[image: image10.emf]内蒙古自治区成立七十周年


D．[image: image11.emf]河北雄安新区建立纪念


3．将
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分解因式，所得结果正确的是（   ）．
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4．如图是某个几何体的三视图，该几何体是（   ）．

A．三棱柱

B．圆柱

C．六棱柱

D．圆锥

5．若实数
[image: image17.wmf]a

，
[image: image18.wmf]b

，
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，
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在数轴上的对应点的位置如图所示，则正确的结论是（   ）．
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6．如果一个正多边形的内角和等于
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°

，那么该正多边形的一个外角等于（   ）．
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7．空气质量指数（简称为
[image: image30.wmf]AQI

）是定量描述空气质量状况的指数，它的类别如下表所示．
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类别
	优
	良
	轻度污染
	中度污染
	重度污染
	严重污染


某同学查阅资料，制作了近五年
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月份北京市
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各类别天数的统计图如下图所示．
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根据以上信息，下列推断不合理的是

A．
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类别为“优”的天数最多的是
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数据在
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之间的天数最少的是
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C．这五年的
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类别中，类别“优”的天数波动最大

D．
[image: image58.wmf]2018

年
[image: image59.wmf]1

月的
[image: image60.wmf]AQI

数据的月均值会达到“中度污染”类别

8．将
[image: image61.wmf]A

，
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两位篮球运动员在一段时间内的投篮情况记录如下：

	投篮次数
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	投中次数
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	投中频率
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	投中次数
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	投中频率
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下面有三个推断：

①投篮
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次时，两位运动员都投中
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次，所以他们投中的概率都是
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．

②随着投篮次数的增加，
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运动员投中频率总在
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附近摆动，显示出一定的稳定性，可以估计
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运动员投中的概率是
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．

④投篮达到
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次时，
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运动员投中次数一定为
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次．

其中合理的是（   ）．

A．①
B．②
C．①③
D．②③
二、填空题(本题共16分，每小题2分)

9．若代数式
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，则实数
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的值为__________．

10．化简：
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11．如图，在
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12．从杭州东站到北京南站，原来最快的一趟高铁
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次约用
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到达．从
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日起，全国铁路开始实施新的列车运行图，并启用了“杭京高铁复兴号”，它的运行速度比原来的
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次的运行速度快
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，约用
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到达。如果在相同的路线上，杭州东站到北京南站的距离不变，设“杭京高铁复兴号”的运行速度．设“杭京高铁复兴号”的运行速度为
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x

，依题意，可列方程为__________．

13．如图，
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14．在平面直角坐标系
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中，如果当
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15．如图，在平面直角坐标系
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中，点
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，等腰直角三角形
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16．阅读下面材料：

在复习课上，围绕一道作图题，老师让同学们尝试应用学过的知识设计多种不同的作图方法，并交流其中蕴含的数学原理．

已知：直线和直线外的一点
[image: image187.wmf]P

．

求作：过点
[image: image188.wmf]P

且与直线
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垂直的直线
[image: image190.wmf]PQ

，垂足为点
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某同学的作图步骤如下：

	步骤
	作法
	推断

	第一步
	以点
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为圆心，适当长度为半径作弧，交直线
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	第二步
	连接
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的平分线，交直线
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	直线
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请你根据该同学的作图方法完成以下推理:
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．（依据：__________）．

三、解答题（本题共68分，第17~19题每小题5分，第20题6分，第21、22题每小题5分，第23题6分，第24题5分，第25、26题每小题6分，第27、28题每小题7分）

17．计算：
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18．解不等式组
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，并求该不等式组的非负整数解．

19．如图，
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（1）求证：
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（2）点
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20．已知关于
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的方程
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（1）求证：此方程总有两个实数根．

（2）如果此方程的两个实数根都为正整数，求整数
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21．如图，在
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（1）补全图形，求
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（2）若
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22．如图，在平面直角坐标系
[image: image247.wmf]xOy

中，直线
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（2）将线段
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向左平移
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个单位长度（
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的对应点分别为
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．

①当点
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②当
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23．某同学所在年级的
[image: image275.wmf]500

名学生参加“志愿北京”活动，现有以下
[image: image276.wmf]5

个志愿服务项目：
[image: image277.wmf]A

．纪念馆志愿讲解员．
[image: image278.wmf]B

．书香社区图书整理．
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．学编中国结及义卖．
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．家风讲解员．
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．校内志愿服务．要求：每位学生都从中选择一个项目参加，为了了解同学们选择这个
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个项目的情况，该同学随机对年级中的
[image: image283.wmf]40

名同学选择的志愿服务项目进行了调查，过程如下：

收集数据：设计调查问卷，收集到如下数据（志愿服务项目的编号，用字母代号表示）．
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整理、描述诗句：划记、整理、描述样本数据，绘制统计图如下，请补全统计表和统计图．

	选择各志愿服务项目的人数统计表

	志愿服务项目

划记

人数


[image: image324.wmf]A

．纪念馆志愿讲解员

[image: image510.emf]d

c

b

a

0

-1

-2 -3 -4

-5

1 2 3 4 5

正


[image: image325.wmf]8



[image: image326.wmf]B

．书香社区图书整理
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．学编中国结及义卖

正正
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[image: image329.wmf]D

．家风讲解员
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．校内志愿服务
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合计
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	选择各志愿服务项目的人数比例统计图
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．纪念馆志愿讲解员
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．书香社区图书整理


[image: image338.wmf]C

．学编中国结及义卖
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．校内志愿服务
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．家风讲解员




分析数据、推断结论：


[image: image341.wmf]a

：抽样的
[image: image342.wmf]40

个样本数据（志愿服务项目的编号）的众数是__________．（填
[image: image343.wmf]AE

-

的字母代号）


[image: image344.wmf]b

：请你任选
[image: image345.wmf]AE

-

中的两个志愿服务项目，根据该同学的样本数据估计全年级大约有多少名同学选择这两个志愿服务项目．

24．如图，⊙
[image: image346.wmf]O

的半径为
[image: image347.wmf]r

，
[image: image348.wmf]ABC

△

内接于⊙
[image: image349.wmf]O

，
[image: image350.wmf]15

BAC

Ð=°

，
[image: image351.wmf]30

ACB

Ð=°

，
[image: image352.wmf]D

为
[image: image353.wmf]CB

延长线上一点，
[image: image354.wmf]AD

与⊙
[image: image355.wmf]O

相切，切点为
[image: image356.wmf]A

．

（1）求点
[image: image357.wmf]B

到半径
[image: image358.wmf]OC

的距离（用含
[image: image359.wmf]r

的式子表示）．

（2）作
[image: image360.wmf]DHOC

^

于点
[image: image361.wmf]H

，求
[image: image362.wmf]ADH

Ð

的度数及
[image: image363.wmf]CB

CD

的值．
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25．如图，
[image: image365.wmf]P

为⊙
[image: image366.wmf]O

的直径
[image: image367.wmf]AB

上的一个动点，点
[image: image368.wmf]C

在
[image: image369.wmf]»

AB

上，连接
[image: image370.wmf]PC

，过点
[image: image371.wmf]A

作
[image: image372.wmf]PC

的垂线交⊙
[image: image373.wmf]O

于点
[image: image374.wmf]Q

．已知
[image: image375.wmf]5cm

AB

=

，
[image: image376.wmf]3cm

AC

=

．设
[image: image377.wmf]A

、
[image: image378.wmf]P

两点间的距离为
[image: image379.wmf]cm

x

，
[image: image380.wmf]A

、
[image: image381.wmf]Q

两点间的距离为
[image: image382.wmf]cm

y

．
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某同学根据学习函数的经验，对函数
[image: image384.wmf]y

随自变量
[image: image385.wmf]x

的变化而变化的规律进行探究．

下面是该同学的探究过程，请补充完整：

（1）通过取点、画图、测量及分析，得到了
[image: image386.wmf]x

与
[image: image387.wmf]y

的几组值，如下表：

	
[image: image388.wmf](cm)

x
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[image: image391.wmf]2.5
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[image: image396.wmf](cm)
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[image: image400.wmf]4.8


		
[image: image401.wmf]4.1
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（说明：补全表格对的相关数值保留一位小数）

（2）建立平面直角坐标系，描出以补全后的表中各对对应值为坐标的点，画出该函数的图象．

（3）结合画出的函数图象，解决问题：当
[image: image403.wmf]2

AQAP

=

时，
[image: image404.wmf]AP

的长度均为__________
[image: image405.wmf]cm

．

26.在平面直角坐标系
[image: image406.wmf]xOy

中，抛物线
[image: image407.wmf]G

：
[image: image408.wmf]2

21(0)

ymxmxmm

=++-¹

与
[image: image409.wmf]y

轴交于点
[image: image410.wmf]C

，抛物线
[image: image411.wmf]G

的顶点为
[image: image412.wmf]D

，直线
[image: image413.wmf]l

：
[image: image414.wmf]1(0)

ymxmm

=+-¹

．

（1）当
[image: image415.wmf]1

m

=

时，画出直线
[image: image416.wmf]l

和抛物线
[image: image417.wmf]G

，并直接写出直线
[image: image418.wmf]l

被抛物线
[image: image419.wmf]G

截得的线段长．

（2）随着
[image: image420.wmf]m

取值的变化，判断点
[image: image421.wmf]C

，
[image: image422.wmf]D

是否都在直线
[image: image423.wmf]l

上并说明理由．

（3）若直线
[image: image424.wmf]l

被抛物线
[image: image425.wmf]G

截得的线段长不小于
[image: image426.wmf]2

，结合函数的图象，直接写出
[image: image427.wmf]m

的取值范围．

[image: image428.emf]O

x

y

1

1


27．正方形
[image: image429.wmf]ABCD

的边长为
[image: image430.wmf]2

，将射线
[image: image431.wmf]AB

绕点
[image: image432.wmf]A

顺时针旋转
[image: image433.wmf]a

，所得射线与线段
[image: image434.wmf]BD

交于点
[image: image435.wmf]M

，作
[image: image436.wmf]CEAM

^

于点
[image: image437.wmf]E

，点
[image: image438.wmf]N

与点
[image: image439.wmf]M

关于直线
[image: image440.wmf]CE

对称，连接
[image: image441.wmf]CN

．

（1）如图
[image: image442.wmf]1

，当
[image: image443.wmf]045

a
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时，

①依题意补全图
[image: image444.wmf]1

．

②用等式表示
[image: image445.wmf]NCE

Ð

与
[image: image446.wmf]BAM

Ð

之间的数量关系：__________．

（2）当
[image: image447.wmf]4590

a
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时，探究
[image: image448.wmf]NCE

Ð

与
[image: image449.wmf]BAM

Ð

之间的数量关系并加以证明．

（3）当
[image: image450.wmf]090

a

°<<°

时，若边
[image: image451.wmf]AD

的中点为
[image: image452.wmf]F

，直接写出线段
[image: image453.wmf]EF

长的最大值．

[image: image454.emf]C D

B

A

图

1

备用图

C D

B

A

M


28．对于平面内的⊙
[image: image455.wmf]C

和⊙
[image: image456.wmf]C

外一点
[image: image457.wmf]Q

，给出如下定义：若过点
[image: image458.wmf]Q

的直线与⊙
[image: image459.wmf]C

存在公共点，记为点
[image: image460.wmf]A

，
[image: image461.wmf]B

，设
[image: image462.wmf]AQBQ
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CQ
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=

，则称点
[image: image463.wmf]A

（或点
[image: image464.wmf]B

）是⊙
[image: image465.wmf]C

的“
[image: image466.wmf]k

相关依附点”，特别地，当点
[image: image467.wmf]A

和点
[image: image468.wmf]B

重合时，规定
[image: image469.wmf]AQBQ

=

，
[image: image470.wmf]2
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=

（或
[image: image471.wmf]2

BQ

CQ

）．

已知在平面直角坐标系
[image: image472.wmf]xOy

中，
[image: image473.wmf](1,0)

Q

-

，
[image: image474.wmf](1,0)

C

，⊙
[image: image475.wmf]C

的半径为
[image: image476.wmf]r

．

（1）如图
[image: image477.wmf]1

，当
[image: image478.wmf]2

r

=

时，

①若
[image: image479.wmf]1

(0,1)

A

是⊙
[image: image480.wmf]C

的“
[image: image481.wmf]k

相关依附点”，则
[image: image482.wmf]k

的值为__________．

②
[image: image483.wmf]2

(12,0)

A

+

是否为⊙
[image: image484.wmf]C

的“
[image: image485.wmf]2

相关依附点”．答：__________（填“是”或“否”）．

（2）若⊙
[image: image486.wmf]C

上存在“
[image: image487.wmf]k

相关依附点”点
[image: image488.wmf]M

，

①当
[image: image489.wmf]1

r

=

，直线
[image: image490.wmf]QM

与⊙
[image: image491.wmf]C

相切时，求
[image: image492.wmf]k

的值．

②当
[image: image493.wmf]3

k

=

时，求
[image: image494.wmf]r

的取值范围．

（3）若存在
[image: image495.wmf]r

的值使得直线
[image: image496.wmf]3

yxb

=-+

与⊙
[image: image497.wmf]C

有公共点，且公共点时⊙
[image: image498.wmf]C

的“
[image: image499.wmf]3

相关依附点”，直接写出
[image: image500.wmf]b

的取值范围．
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