一元二次方程的整数根
    一元二次方程的整数根问题难度较大[image: image1.png]ok A SR (ZXXK.COM)
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，是中考特别是竞赛中的爬坡题型。本文举例说明与一元二次方程整数根有关问题的解法。
    例1. 已知方程[image: image3.wmf]x
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的两根都是整数，试求整数a的值。
    思路分析：当a取值不同时，方程的系数就随之不同，方程的根的情况也就发生变化。究意什么情况下，方程的两根都是整数呢？还是从根与系数的关系入手比较好。
  [image: image4.png]ok A SR (ZXXK.COM)




  解：设方程的两整数根为[image: image5.wmf]x
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，根据根与系数关系得：
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    （1）＋（2）得：[image: image8.wmf]x
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)(

)

x

x

1

2

1

1

7

+

+

=


    [image: image10.wmf]x

x

1

2

1

1

1

7

+

=

+

=

ì

í

î

或[image: image11.wmf]x

x

1

2

1

1

1

7

+

=

-

+

=

-

ì

í

î
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 所以[image: image16.wmf]x
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    因为[image: image20.wmf]a
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符合题意，代入（2）得：
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    例2. 已知方程[image: image25.wmf](
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有两个不等的[image: image26.png]ok A SR (ZXXK.COM)




负整数根，则a的值是______。
    思路分析：本题的条件在“整数根”的基础上更进一步，变为“负整数根”，这对系数a有了更多的限制。另外，本题的a没有说它是整数，难度更大了。应当抓住“负整数根”做文章。
    解：[image: image27.wmf]D
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    [image: image28.png]ok A SR (ZXXK.COM)




所以[image: image29.wmf]x
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    依题意有：[image: image31.wmf]6
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均为负整数，符合此条件的[image: image33.png]ok A SR (ZXXK.COM)




仅有[image: image34.wmf]a
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    例3. 设m[image: image35.png]ok A SR (ZXXK.COM)




为自然数，且[image: image36.wmf]4
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的两根均为整数，则m＝______。
    思路分析：题目已给出m的范围，再加上判别式应满足的条件，可进一步对m加以限制，就不难求出符合条件的[image: image38.png]ok A SR (ZXXK.COM)




m值了。
    解：[image: image39.wmf]D
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    因为原方程的两根均为整数，所以[image: image40.wmf]2
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平方。于是由[image: image42.wmf]4
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以[image: image47.wmf]m
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    经检验，[image: image49.wmf]m
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、24均符合题意。
    误区点拨：本题解法的最后一步检验虽一语带过，但却是一个必不可少的步骤。因为整系数一元二次方程的判别式是完全[image: image50.png]ok A SR (ZXXK.COM)




平方数只是该方程有整数根的必要条件，但不是充分条件。也就是说，[image: image51.wmf]D

为完全平方数，并不能保证方程[image: image52.png]ok A SR (ZXXK.COM)
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一定有整数根，所以说，必须进行检验。




































