2014年衡阳市初中毕业学业水平考试试卷

数        学

一、选择题（本大题共12个小题，每小题3分，满分36分。在每小题给出的四个选项中只有一项是符合题目要求的。）
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的倒数是【  
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02．下列图案中不是轴对称图形的是【  
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03．环境空气质量问题已经成为人们日常生活所关心的重要问题。我国新修订的《环境空气质量标准》中增加了
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PM

监测指标，“
[image: image13.wmf]2.5

PM

”是指大气中危害健康的直径小于或等于
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微米的颗粒物。
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微米即
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米。用科学记数法表示
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为【  
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04．若一个多边形的内角和是
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，则这个多边形的边数为【  
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05．小明从家出发，外出散步，到一个公共阅报栏前看了一会儿报后，

继续散步了一段时间，然后回家。如图描述了小明在散步过程中

离家的距离
[image: image29.wmf]S

（米）与散步所用的时间
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（分）之间的函数关系。

根据图象，下列信息错误的是【  
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A．小明看报用时
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B．公共阅报栏距小明家
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C．小明离家最远的距离为
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D．小明从出发到回家共用时
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06．下列运算结果正确的是【  
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07．不等式组
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的解集在数轴上表示为【  
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08．下列因式分解中正确的个数为【  
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09．右图所示的图形是由七个完全相同的小正方体组成的立体图形，则下面四个
平面图形中不是这个立体图形的三视图的是【  
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10．如图，一河坝的横断面为等腰梯形
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，坝顶宽
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米，坝高
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米，
斜坡
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的坡度
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的长度为【  
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11．圆心角为
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，弧长为
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的扇形半径为【  
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12．下列命题是真命题的是【  
[image: image78.wmf]D

  】
A．四条边都相等的四边形是矩形                    B．菱形的对角线相等

C．对角线互相垂直的平行四边形是正方形            D．对角线相等的梯形是等腰梯形
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二、填空题（本大题共8个小题，每小题3分，满分24分。）

13．函数
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中自变量
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的取值范围是 
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14．化简：
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15．如图，在矩形
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中，
[image: image85.wmf]120

BOC

=

o

∠

，
[image: image86.wmf]5

AB

=

，则
[image: image87.wmf]BD

的长为 
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16．甲、乙两同学参加学校运动会铅球项目选拔赛，各投掷六次，记录成绩，计算平均数和方差的结果为：
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，则成绩较稳定的是 乙 。（填“甲”或“乙”）
17．如图，
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为
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的度数为 
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18．若点
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都在反比例函数
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19．分式方程
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20．如图，在平面直角坐标系
[image: image112.wmf]xOy

中，已知点
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的坐标为
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将线段
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绕原点
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逆时针方向旋转
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，再将其延长至点
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使得
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；又将线段
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绕原点
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逆时针方向旋转
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，再将其延长至点
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，使得
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得到线段
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；如此下去，得到线段
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根据以上规律，请直接写出线段
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的长度为 
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三、解答题（本大题共8个小题，满分60分，解答应写出文字说明、证明过程或演算步骤。）

21．（本小题满分6分）

先化简，再求值：
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解：原式
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22．（本小题满分6分）

为了了解我市的空气质量情况，某环保兴趣小组从环境监测网随机抽取了我市若干天的空气质量情况作为样本进行统计，绘制了如图所示的条形统计图和扇形统计图（部分信息未给出）。

我市若干天空气质量情况条形统计图          我市若干天空气质量情况扇形统计图
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请你根据图中提供的信息，解答下列问题：

[image: image514.png]


⑴请补全条形统计图；

⑵求扇形统计图中表示“优”的扇形的圆心角度数；

⑶请估计我市这一年（
[image: image140.wmf]365

天）达到“优”和“良”的总天数。

解：⑴∵扇形统计图中空气质量情况为“优”占的比例为
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条形统计图中空气质量情况为“优”的有
[image: image142.wmf]12

天
∴被抽取的总天数为
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（天）
∴条形统计图中空气质量情况为“轻微污染”的有：
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（天），如图所示：
⑵扇形统计图中表示“优”的扇形的圆心角度数为
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。
⑶我市这一年（
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天）达到“优”和“良”的总天数
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23．（本小题满分6分）
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如图，在
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求证：
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24．（本小题满分6分）

已知某校去年年底的绿化面积为
[image: image167.wmf]5000

平方米，预计到明年年底的绿化面积将会增加到
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平方米，求这两年的年平均增长率。

解：设这两年的年平均增长率为
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，由题意得
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答：这两年的年平均增长率为
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25．（本小题满分8分）

    某班组织活动，班委会准备用
[image: image176.wmf]15

元钱全部用来购买笔记本和中性笔两种奖品。已知笔记本
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元/本，中性笔
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    ⑴若设购买笔记本
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本，中性笔
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支，写出
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与
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之间的关系式；

⑵有多少种购买方案？请列举所有可能的结果；

⑶从上述方案中任选一种方案购买，求买到的中性笔与笔记本数量相等的概率。

解：⑴∵由题意知
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⑵∵在
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∵每种奖品至少买一件，∴
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∴共有七种购买方案，如右图所示；
⑶∵买到的中性笔与笔记本数量相等的购买方案只有
[image: image195.wmf]1

种（上表所示的方案三），共有
[image: image196.wmf]7

种购买方案
∴买到的中性笔与笔记本数量相等的概率为
[image: image197.wmf]1
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26．（本小题满分8分）

    将一副三角尺如图①摆放（在
[image: image198.wmf]RtABC
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中，
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；在
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经过点
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图①                                     图②
⑴求
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∠

的度数；

⑵如图②，将
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顺时针方向旋转角
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，此时的等腰直角三角尺记为
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，试判断
[image: image224.wmf]PM
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的值是否随着
[image: image225.wmf]a

的变化而变化？如果不变，请求出
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的值；反之，请说明理由。

解：⑴由题意知：
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是
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⑵
[image: image237.wmf]PM
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的值不会随着
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的变化而变化，理由如下：
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∵在
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27．（本小题满分10分）

如图，直线
[image: image256.wmf]AB

与
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轴相交于点
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向点
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同时，将直线
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于点
[image: image269.wmf]C

，交
[image: image270.wmf]OB

于点
[image: image271.wmf]D

，设运动时间为
[image: image272.wmf](
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tt
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秒。

⑴证明：在运动过程中，四边形
[image: image273.wmf]ACDP

总是平行四边形；

⑵当
[image: image274.wmf]t

取何值时，四边形
[image: image275.wmf]ACDP

为菱形？请指出此时以点
[image: image276.wmf]D

为圆心、
[image: image277.wmf]OD

长为半径的圆与直线
[image: image278.wmf]AB

的位置关系并说明理由。

解：⑴∵直线
[image: image279.wmf]AB

与
[image: image280.wmf]x

轴相交于点
[image: image281.wmf](
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，与
[image: image282.wmf]y

轴相交于点
[image: image283.wmf](
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B

，


∴直线
[image: image284.wmf]AB

的解析式为
[image: image285.wmf]1

43

xy

+=

-

，即
[image: image286.wmf]3
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4
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yx
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∵将直线
[image: image287.wmf]3

4

yx

=

以每秒
[image: image288.wmf]0.6

个单位长度的速度向上平移
[image: image289.wmf](
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05

tt
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秒得到直线
[image: image290.wmf]CD


∴
[image: image291.wmf]0.6

ODt

=

，∴
[image: image292.wmf](
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Dt

，

，∴直线
[image: image293.wmf]CD

的解析式为
[image: image294.wmf]3

0.6

4

CD

yxt

=+


∵在直线
[image: image295.wmf]CD

中，点
[image: image296.wmf]C

在
[image: image297.wmf]x

轴上，∴令
[image: image298.wmf]0

y

=

，则
[image: image299.wmf]0.8

xt

=-

，∴
[image: image300.wmf](
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，
[image: image301.wmf]0.8

OCt
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∴在
[image: image302.wmf]RtOCD

D

中，
[image: image303.wmf](
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∵点
[image: image304.wmf]P

从点
[image: image305.wmf]A

出发，以每秒
[image: image306.wmf]1

个单位长度的速度沿直线
[image: image307.wmf]AB

向点
[image: image308.wmf]B

移动
[image: image309.wmf](
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秒
∴
[image: image310.wmf]APt

=

，∴
[image: image311.wmf]APCDt

==

，又∵
[image: image312.wmf]3

4

APABCD
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，∴
[image: image313.wmf]APCD

∥

，
∵
[image: image314.wmf]APCD

∥

，
[image: image315.wmf]APCDt

==

，∴在运动过程中，四边形
[image: image316.wmf]ACDP

总是平行四边形；
⑵欲使四边形
[image: image317.wmf]ACDP

为菱形，只需在
[image: image318.wmf]ACDP

Y

中满足条件
[image: image319.wmf]ACCD

=

，即
[image: image320.wmf]40.8

tt

-=

，解得
[image: image321.wmf]20
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t
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∴当
[image: image322.wmf]20

9

t

=

时，四边形
[image: image323.wmf]ACDP

为菱形；
此时以点
[image: image324.wmf]D

为圆心、
[image: image325.wmf]OD

长为半径的圆与直线
[image: image326.wmf]AB

相切，理由如下：
∵
[image: image327.wmf]20
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t
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，∴
[image: image328.wmf]4
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ODt
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，∴
[image: image329.wmf]45
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∵
[image: image330.wmf](
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，
[image: image331.wmf](
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，∴
[image: image332.wmf]4
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=

，
[image: image333.wmf]3

OB

=

，∴在
[image: image334.wmf]RtOAB

D

中，
[image: image335.wmf]22

5

ABOAOB
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过点
[image: image336.wmf]D

作
[image: image337.wmf]DEAB

^

于点
[image: image338.wmf]E

，则
[image: image339.wmf]90

DEB
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∵在
[image: image340.wmf]AOB

D

和
[image: image341.wmf]DEB

D

中，
[image: image342.wmf]90

AOBDEB
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∠
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且
[image: image343.wmf]OBAEBD

=

∠

∠

，∴
[image: image344.wmf]AOB

D
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[image: image345.wmf]DEB

D


∴
[image: image346.wmf]OAED

ABDB

=

，即
[image: image347.wmf]4
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ED

=

，∴
[image: image348.wmf]4
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DEOD
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，∴点
[image: image349.wmf]D

到直线
[image: image350.wmf]AB

的距离等于
[image: image351.wmf]D

⊙

的半径
∴以点
[image: image352.wmf]D

为圆心、
[image: image353.wmf]OD

长为半径的圆与直线
[image: image354.wmf]AB

相切。

另解：（在证明
[image: image355.wmf]D

⊙

与直线
[image: image356.wmf]AB

相切时，也可利用等积法求得点
[image: image357.wmf]D

到直线
[image: image358.wmf]AB

的距离。）
设点
[image: image359.wmf]D

到直线
[image: image360.wmf]AB

的距离为
[image: image361.wmf]d

，则
[image: image362.wmf]15
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SABdd

D
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，连结
[image: image363.wmf]AD

，
∵
[image: image364.wmf]AOBABDAOD
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且
[image: image365.wmf]143
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[image: image366.wmf]4
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∴
[image: image367.wmf]58
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，解得
[image: image368.wmf]4
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，∴点
[image: image369.wmf]D

到直线
[image: image370.wmf]AB

的距离与
[image: image371.wmf]D

⊙

的半径相等，即
[image: image372.wmf]dr
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∴以点
[image: image373.wmf]D

为圆心、
[image: image374.wmf]OD

长为半径的
[image: image375.wmf]D

⊙

与直线
[image: image376.wmf]AB

相切。
再解：（巧用“菱形对角线的性质”和“角平分线性质定理”）

连结
[image: image377.wmf]AD

，则
[image: image378.wmf]AD

是菱形
[image: image379.wmf]ACDP

的对角线，∴
[image: image380.wmf]AD

平分
[image: image381.wmf]OAB
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∵
[image: image382.wmf]DOAO
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，∴
[image: image383.wmf]DO

是点
[image: image384.wmf]D

到直线
[image: image385.wmf]AO

的距离，
∴点
[image: image386.wmf]D

到直线
[image: image387.wmf]AB

的距离＝点
[image: image388.wmf]D

到直线
[image: image389.wmf]AO

的距离
[image: image390.wmf](
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∴以点
[image: image391.wmf]D

为圆心、
[image: image392.wmf]OD

长为半径的圆与直线
[image: image393.wmf]AB

相切。
[image: image518.png]
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28．（本小题满分10分）

已知某二次函数的图象与
[image: image394.wmf]x

轴分别相交于点
[image: image395.wmf](
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和点
[image: image396.wmf](
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，
与
[image: image397.wmf]y

轴相交于点
[image: image398.wmf](
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，

，顶点为点
[image: image399.wmf]D

。

⑴求该二次函数的解析式（系数用含
[image: image400.wmf]m

的代数式表示）；

⑵如图①，当
[image: image401.wmf]2

m

=

时，点
[image: image402.wmf]P

为第三象限内抛物线上的一个动点，
设
[image: image403.wmf]APC

D

的面积为
[image: image404.wmf]S

，试求出
[image: image405.wmf]S

与点
[image: image406.wmf]P

的横坐标
[image: image407.wmf]x

之间的函数
关系式及
[image: image408.wmf]S

的最大值；

⑶如图②，当
[image: image409.wmf]m

取何值时，以
[image: image410.wmf]A

、
[image: image411.wmf]D

、
[image: image412.wmf]C

三点为顶点的三角形
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与
[image: image413.wmf]OBC

D

相似？
解：⑴∵该二次函数的图象与
[image: image414.wmf]x

轴分别相交于点
[image: image415.wmf](
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和点
[image: image416.wmf](
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，
∴设该二次函数的解析式为
[image: image417.wmf](
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∵该二次函数的图象与
[image: image418.wmf]y

轴相交于点
[image: image419.wmf](
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，
∴
[image: image420.wmf](
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，故
[image: image421.wmf]am
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∴该二次函数的解析式为
[image: image422.wmf](
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⑵当
[image: image423.wmf]2
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时，点
[image: image424.wmf]C

的坐标为
[image: image425.wmf](
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，该二次函数的解析式为
[image: image426.wmf]2
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∵点
[image: image427.wmf]A

的坐标为
[image: image428.wmf](
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，点
[image: image429.wmf]C

的坐标为
[image: image430.wmf](
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∴直线
[image: image431.wmf]AC

的解析式为
[image: image432.wmf]1
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，即
[image: image433.wmf]26

AC

yx

=--


过点
[image: image434.wmf]P

作
[image: image435.wmf]PEx
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轴于点
[image: image436.wmf]E

，交
[image: image437.wmf]AC

于点
[image: image438.wmf]F


∵点
[image: image439.wmf]P

为第三象限内抛物线上的一个动点且点
[image: image440.wmf]P

的横坐标为
[image: image441.wmf]x


[image: image442.wmf](
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∴点
[image: image443.wmf]P

的坐标为
[image: image444.wmf](
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[image: image445.wmf]E

的坐标为
[image: image446.wmf](
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，点
[image: image447.wmf]F

的坐标为
[image: image448.wmf](
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∴
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∴当
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时，
[image: image452.wmf]S

有最大值
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另解：
[image: image454.wmf](

)

(

)

22

1133

32462624626

2222

PF

SOAPFyyxxxxxx

==´´-=+----=+-++

g



[image: image455.wmf]2

22

339

26333

224

xxxxx

æö

=+=+=+-

ç÷

èø


∵
[image: image456.wmf]30

x

-<<

，∴
[image: image457.wmf]333

222

x

-<+<

，∴
[image: image458.wmf]2

39

24

x

æö

+<

ç÷

èø

，∴
[image: image459.wmf]2

39

0

24

x

æö

+-<

ç÷

èø

，
∴
[image: image460.wmf]222

3939327

333

242424

Sxxx

éù

æöæöæö

=+-=-+-=-++

êú

ç÷ç÷ç÷

èøèøèø

êú

ëû

（其余略）
再解：
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的坐标为
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、
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①若在
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化简整理得：
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D

相似，符合题意；
②若在
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化简整理得：
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∴综上所述，只有当
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时，以
[image: image505.wmf]A

、
[image: image506.wmf]D

、
[image: image507.wmf]C

三点为顶点的三角形与
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相似。
图②
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